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Soient F et G deux sev d�un espace euclidien E de dimension d � 1:

1) On pose �1 = f(x; y) 2 F �G j kxk = kyk = 1g. Montrer qu�il existe (x1; y1) 2 �1 tel que

hx1; y1i = sup
(x;y)2�1

hx; yi

2) On se place désormais dans le cas où d � 2:

On dé�nit (x1; y1) 2 F �G par 1). On pose �2 = f(x; y) 2 �1 j hx1; xi = 0 et hy1; yi = 0g.

Montrer qu�il existe (x2; y2) 2 �2 tels que

hx2; y2i = sup
(x;y)2�

hx; yi

3) a) Montrer que si dim(F \G) � 1, alors x1 = y1:

b) Montrer que si dim(F \G) � 2, alors x2 = y2:

4) a) Montrer que y1 est orthogonal à x2:

Indication : Pour t réel, on pourra considérer z(t) =
x1 + tx2
kx1 + tx2k

et sa dérivée.

b) En déduire que Vect(x1; y1) et Vect(x2; y2) sont orthogonaux.


